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ΘΕΜΑ  2o   
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β.  

Α( z− ) = (−1, 1) ,     Β(z
2
) = (0 , 2) ,      Γ(z

3
) = (−2,  2)  
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2
| = |−1 + i−2i| = |−1− i| = 2  

ΑΓ = | z− −z
3
| = |−1 + i + 2−2i| = |1− i| = 2  

Αφού  ΑΒ = ΑΓ  το τρίγωνο ΑΒΓ  είναι ισοσκελές  
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ΘΕΜΑ  3o   

α.   

Θα πρέπει   f ΄(0) = e .  

Όµως  f ΄(x) = e
x- α

  + x e
x- α

   

Οπότε     f ΄(0) = e   ⇔   e
- α

 = e    ⇔    α = −  1 
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β.i.  

f ΄(x) = e
x+1

  + x e
x+1 

 

f ΄(x) = 0    ⇔    e
x+1

  + x e
x+1 

 = 0    ⇔     e
x+1

 (1 + x ) = 0    ⇔    x = −  1 

                   Πρόσηµο της  f ΄ και µονοτονία της f   

 

 

 

 

Από τον πίνακα βλέπουµε ότι η  f  είναι γνησίως φθίνουσα στο  (−∞ ,  −1]  και  

γνησίως αύξουσα στο  [−1 ,  +∞)  .  

Παρουσιάζει δε ελάχιστο για  x = −1  το  f(−1) = −1 

β.ii.  
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Συνεπώς η ευθεία  y = 0   (άξονας  x΄x)  είναι οριζόντια ασύµπτωτη στο −∞ 

 

ΘΕΜΑ  4o   

α.   

f(x) ≥ g(x)     ⇔     x−1 ≥ lnx     ⇔     x−1 – lnx ≥ 0   

Έστω   h(x) = x−1 – lnx ,   x > 0  

h΄(x) = 1−
1

x
=

x 1

x

−
   

h ΄(x) = 0    ⇔    x = 1 

                Πρόσηµο της  h΄ και µονοτονία της h  

x 0                    1                + ∞ 

h ΄            −         0        + 

h                        | 

 

Από τον πίνακα βλέπουµε ότι η  h παρουσιάζει ελάχιστο για  x = 1 το  h(1) = 0 

Οπότε για κάθε  x > 0  έχουµε  h(x) ≥ 0   ⇔  x−1 – lnx ≥ 0    ⇔    f(x) ≥ g(x)   

β.i.  

H  h, όπως φαίνεται από το (α), είναι γνησίως αύξουσα στο  [1,  + ∞)  

Οπότε  για  1≤ x ≤ e    ⇔    h(1) ≤  h(x) ≤ h( e)     ⇔    0 ≤ h(x) ≤ e−2  
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f ΄               −         0        + 

f                           | 
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β.ii.  

Επειδή   h(x) ≥ 0 για κάθε  x∈[1,  e] , το ζητούµενο εµβαδόν είναι ίσο µε  
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  τετραγωνικές  µονάδες.  

β.iii.  
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